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Scopul acestei rubrici este acela de a comenta diferitele rezultate aparute In paginile Gazetei
matematice, cu scopul de a evidentia noi consecinte si noi conexiuni, de a prezenta demonstratii
mult mai scurte, de a discuta aspectele de prioritate etc. Cititorii dornici de a contribui la aceasta
rubricdA mé pot contacta fie pe adresa Universitatii din Craiova, fie prin e-mail, la adresa
tempus @oltenia.ro

Asupra inegalitatii lui Hardy

Gasirea unui rezultat nou si interesant in Matematica este fara indoiald o chestiune de
profesionalism, de tenacitate si, de ce nu, de noroc. Dar, dupa etapa de descoperire, autorul se
vede confruntat cu sarcina 1ncd si mai dificild a raportarii rezultatului siu la literatura de
specialitate deja existentd. Din proprie experintd stiu cd este vital ca fnainte de a trimite un
material spre publicare sd se discute cu cit mai multe persoane competente spre a avea un
maximum de confidentd asupra gradului de noutate si de finisare. Apoi, sursele bibliografice
trebuies indicate cu maximum de acurateta si onestitate. Traditionala muncd de documentare in
bibliotecd trebuie astazi dublatd de documentarea prin INTERNET, care permite accesul la
bazele de date ale unor importante universititi si grupuri profesionale. In plus, e-mailul permite
adresarea unor chestiuni stiintifice direct marilor specialisti de pretutindeni.

Se poate intampla ca nici autorul si nici redactia sd nu sesizeze ca anumite rezultate sunt
cunoscute. Multe din articolele publicate in Gazeta matematica, desi foarte interesante, sufera
mult la capitolul referintelor bibliografice.

Recentul articol al domnilor Mihai Onucu Drambe si Marian Ursadrescu [2] (publicat fara
a indica vreo bibliografie) redescopera Inegalitatea lui Hardy. Citam din celebra carte de
Inegalitati a lui Hardy, Littlewood si Polya [4], pp. 239-240:

“Daca p>1,a, 2051 A, =a, +a,+...+a, atunci
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exceptdnd cazul cand toti termenii a, sunt nuli. Constanta din membrul drept este cea mai buna
cu putintd... Aceasta teoremad a fost descoperita de Hardy [3], cu observatia ca Hardy nu a
putut indica cea mai bund constantd. Aceastd imperfectiune a fost remediata de Landau [5].”

In articolul [2] puterea p este inlocuiti cu 1/s (s < 1, s # 0), iar termenii a, sunt inlocuiti
cu a;. Cazul 0 <s < 1 apare astfel complet acoperit de abordarea din [4]. Cazul s < 0 nu apare in
[4], dar nici el nu este nou. Vezi [6], unde se demonstreaza un rezultat mult mai general: Fie a =
(a,,...,a,) un n - uplu de numere strict pozitive si fie r < s douda numere reale. Atunci media de
ordinul s a n — uplului

Mi(@), ..., M (a)

nu poate depasi media de ordinul r a n — uplului
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M;(@), ..., M; (a);
egalitatea are loc dacd si numai daca toate componentele lui a sunt egale. Am notat

1/r
lZai‘) , dacar#0

M; (a)= (n =
I_Tlai) , dacar=0.

Cititorul interesat va afla In [1] un istoric bine documentat al evolutiei inegalitatilor
mixte, precum §i comentarii privind cea mai buna constanta in cazul familiilor de lungime n.

Ca aplicatie a cazului 0 < s <1, domnii Mihai Onucu Drambe si Marian Urséarescu [2]
indica inegalitatea lui T. Carleman,

n ( )l/k< n t . 0
K=l alaz...ak € k=lak pen Tu orice al,az,...,an >

pe care nsa In mod gresit o atribuie lui Hardy. Istoria ei este povestitad in [4], la pag. 249.

Demonstratia rezultatului principal din [2] se face argumentind o inegalitate mai
puternica, notatd acolo cu numarul (4), dar pe moment nu ne este clar cum se raporteaza aceasta
la alte rezultate deja cunoscute (ca de exemplu, Teorema 8 din [1]).

Comentariile de mai sus pe marginea unui articol cu o bazd matematica altfel corecta,
poate vor apare foarte descurajante pentru multi dintre colaboratorii Gazetei matematice.
Aceastd revistd Insd, cu cei peste o sutd de ani de aparitie neintreruptd, este o revista de
prestigiu, iar pentru mentinerea si ridicarea acestui prestigiu trebuie sd ne conformdm unor
standarde de profesionism cat mai ridicate.
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